MATY611: Muyadixég Xuvaptroetg I (2025-26) - Iobviog 2026
Huepounvia: 16/6/2026 Aidpkea: 3 dpes

Anavtnote o€ 5 ané ta 6 Oéuara.

1. o) Ipoodiopicte TV exdva f(S) tou olivorou S = {z € C: el? < |z < €2, —Z < Arg(z) < E} %8 omb
v anexdvion f(z) = iLog(iz?). Tyedidote npdyeipa 1o S, £(.9).
B) Beeite tn péytom twh e |f| oto S, xadde xou ta onueio oo onolo auth AowBdvetou. (1,541 pov.)

2. o) Beeite dha 1o onueio ota onolo 1 ouvdptnon f(z) = ze 1 elva Uyodnd Sopopiotun xan utohoylote
TNV ToEdYWYO TG 6Ta oNueio AUTAL.
B) Eoto h : R? — R o cuvdptnon ue ouveyelc pepinéc mapaydyouc. Av n f(x + iy) = h(z,y)> + ih(z,y)

elvon oxépanar cuvdpTnoT, del&te 6TL N h eivon oTadep. 1+ 1 uov.
e eTNon N en (141 pov.)

3. AvantidZte ) ouvdptnon f(z) = o€ duVOPOOELRd YUpw and To onuelo 1+ ¢. Ilow elvan 1 oxtiva

1
(2 —2)?
oUYXALONG; (1,5 pov.)

4. Lyedldote TEOYERA TNV TROCAVATONGUEVY]) XOUTUAN ¥ xou uToloylote o€ xdle mepinTtworn to aviicTolyo
ETUXAUTOALO ONOXATIOOUOL.

o) /zez +Zdz, 6mouv v = [—1,i| & [i,1 —q].
g

e i+ ei(tfg), av t € [0, 27]
- —dz, 6mou y(t G
2 [Y (z—=142i)(z—1) () {—2@' + 2671(t77), av t € [2m, 4.

(1,54 1,5 pov.)

5. o) 'Botw r > 0 xou f ouvdptnon oldpopyn oe éva avoixté D C C nou mepiéyer to D(0,7). Av M =
max{f(z) : |z| = r}, deiEte 6w | fM(0)] < n!Mr—™, yia xdde n € NU {0}. EEnyrote énerta nde omd autd to
anoTéAEoUA TEOXUTTEL OTL av 1) f elvon axéponar xan Pearypévr), TOTE elval UTOYEEWTIXG oTadER.

B) Aci&te 6t av n f elvon axépanor xou tétowa daote Re(f(z)) > 0 vy xdde z € C, tote n f elvon otodepn.
(1+1 pov.)

6. o) Eotw D C C avoxtd, 20 € D xon f 1 D\ {20} — C ohdpopyn ouvdptnon. Av lim, ., (2 — 20) f(2) = 0,
0etlte ot undpyer ohbuopyn cuvdptnon f : D — C tétow dote f(z) = f(2) vy xdde z € D\ {z}.
cos(i(z —1/2)) -1
(622 _ 6)2 '
(0,54 1,5 pov.)

B) Bpeite xat To€lvouAoTE TIC HEROVOUEVES avmuahies Tne ouvdptnone f(z) =

Artiodoyeite mANpws Tis atavtioeg oag.

Kol enituyia!

YeAda 1 and 1



